Lineaer algebra - 4
S ={uq,up,...,u;} : en maengde af vektorer i R".

Mangden af alle vektorer i R"™, der er linear kombination af vek-
torerne i S kaldes maengden (rummet) udspandt af S.
Skrives: Span S.

Hvis A =[uy...u] er en n x k£ matrix og v € R"
sa er

v € Span {ul, u, ..., uk}
hvis og kun hvis

ligningssystemet Ax = v er konsistent.



(Saetning 1.6)

Span {uj,up,...,u} =R"

hvis og kun hvis

A = [uq...ug] har pivotposition i alle raekker.

Saetning 1.7

Span {uj,up,...,u} = Span {uj,uy,...,u;, v}
hvis og kun hvis

v € Span {uj,uy,...,u;}.



En mangde {ui,up,...,u;} af vektorer i R" siges at vaere

lineaert afhaengig hvis der findes skalarer cq,co,...,cr, som ikke
alle er 0 sadan at cqjuy +cous ...+ cpup = 0.

linezert uafhaengig hvis ligningen

ci1Uui —|—62U_2...—|—Ck11k =0

kun er opfyldt nar ¢y = 0,c0 = 0,...,c. = 0.

Enhver mangde af vektorer er enten lineaert afhangig eller lineaert
uafthangig, men ikke bade lineaert afhaengig og lineaert uafhaengig.

Ovenstaende ligning er homogen, idet hgjresiden er nulvektoren.



(Saetning 1.8)

{ui,up,...,u;} er linezxert uathaengig

hvis og kun hvis

A = [uq...ug] har pivotposition i alle sgjler.

Saetning 1.9

{ui,up,...,u;} er linezert athaxengig

hvis og kun hvis

enten u; = 0 eller der findes j > 2 sadan u; er linear kombination
af uq,..., u;_1.

Hvis sgjle j i A = [uy...u;] ikke er en pivotsgjle sa er u; en linear
kombination af uy,...,u;_1.



