For at definere en uendelig fglge

£Q0), f(1), f(2),...

skal vi

Basisskridt: angive en vaerdi for f(0)

Rekursionsskridt: for ethvert n > 0 angive hvordan man
bestemmer f(n+ 1) fra f(0),..., f(n).

Man kan eventuelt aandre alle rgde O'er til et andet tal
b.



Fibonaccitallene fq, f1, fo,... defines rekusivt ved

Basisskridt: fop =0
Rekursionsskridt:

fi=1

form>2er fn=jfo—2o+ fn-1

0,1,1,2,3.5,8,13,21,34,55, ...

Saetning

= ((52) - (45)




For n € Z lad P(n) betegne et udsagn, der kan veere
sandt eller falsk. Sandhedsvardien kan vaere forskellig
for forskellige veerdier af n.

Induktionsprincippet: For at bevise at P(n) er sand
for alle n > 1 skal vi

Basisskridt: bevise at P(1) er sand.

Induktionsskridt: bevise at der for ethvert £ > 1 gaelder:
hvis P(1),...,P(k) alle er sande sa er P(k + 1) ogsa
sand.

Man kan eventuelt a&ndre alle rgde 1-taller til et andet
tal b. Det grgnne 1-tal ma ikke andres.



Lad S veere en ikke-tom mangde af ikke-negative hele
tal.

Sa har S et mindste element, altsa et element m € S sa
s > m for alle s € S.

Anvendelse: P(n) et udsagn. Vi skal bevise at P(n) er
sand for alle n > 0.

Lad S = {n ikke-negativ heltal | P(n) er falsk}.

Skal vise: S = 0.

Bevis ved modstrid: antag S # () og lad m € S vaere det
mindste element. ...



Algoritme 4: Beregn stgrste feelles divisor Side 313

procedure gcd (a,b: ikke-negative heltal, a < b)
if a =0 then gcd(a,b) :=1b
else gcd(a,b) ;= gcd(b mod a,a)



Algoritme 6: Euklids algoritme

Side 229

procedure gcd(a,b: positive heltal)

X.=a,
y:=Db
while y = 0O
begin
r.:=x mody
r =y
Yy =r

end



Algoritme 7: Beregn Fibonaccital Side 316

procedure fibonacci (n: ikke-negativt heltal)
if n = 0 then fibonacci(0) := 0
else
if n =1 then fibonacci(1l) :=1
else fibonacci(n) := fibonacci(n—1)+fibonacci(n—2)



Algoritme 8:
Iterativ beregning af Fibonaccital Side 317

procedure fibonacci (n: ikke-negativt heltal)
iIf n=0 then y:=0

else
begin
rx . =0
y . =1
for:.=1ton-1
begin
z . =x+vy
x =y
Yy =z
end
end



