DMat-03

Et abent udsagn (udsagnsfunktion, propositional function) er
en pastand, der involverer én eller flere variable og en egenskab
(praedikat) for disse variable. Nar variablene tildeles vaerdier far
det abne udsagn en sandhedsvaerdi og er dermed et udsagn.
Variable antager vaerdier i en grundmaengde (domain/universe).

Et dbent udsagn kan skrives f.eks.: P(xz),Q(x,y),....

Eksempel: 2x 4+ 3y = 4 er et abent udsagn, som eventuelt kan
betegnes med P(x,y).



Alkvantor: VaxP(x) er et udsagn som er sandt hvis P(¢) er sandt
for ethvert element ¢. Det er falsk hvis der findes ¢ sa P(c) er
falsk.

Eksistenskvantor: JzP(x) er et udsagn som er sandt hvis der
findes et element ¢ i grundmaengden sa P(c¢) er sand. Det er
falsk hvis P(c) er falsk for alle c.

Eksempel: Vx3dy(2z + 3y = 4). Grundmaengden er her de reelle
tal, R. I Rosens bog er grundmaengden (altid) underforstaet.
Andre bgger skriver maske: Vx € Rdy € R(2x + 3y = 4)



De Morgans love for kvantorer giver aekvivalenser i udsagn
der involverer negation:

—JzP(x) = Vz—-P(x)

—VeP(x) = dz—P(x)

AEKvivalens for udsagn der involverer kvantorer og abent udsagn
P(x) betyder at de to udsagn har samme sandhedsveaerdi, for
ethvert dbent udsagn P(x).



Udsagn med to kvantorer.

To par af ax&kvivalente udsagn:
VaVyP(xz,y) = VyVz P(x,y)
JxIyP(x,y) = JyFxP(x,y)
Falgende fire udsagn er parvis ikke-akvivalente:

VedyP(x,y), VydzP(z,y), JzVyP(z,y), JyVzP(x,y).



Eksempler pa slutningsregler:

Modus ponens P Modus tollens —q

p—q pP—q

q —p
Hypothetical syllogism P —q
(Kadeslutningsregel) q—r

p—T
Simplifikation pPAq Addition P
. P pVgqg

Se flere slutningsregler i Rosen, afsnit 1.6.




