2.3: Funktioner

Definition. En funktion f fra en maengde A til en mangde B,
skrives f : A — B, knytter til hvert element z € A et entydigt
element f(x) € B.

A kaldes definitionsmaengden (domaenet) for f.
B kaldes (codomaenet) for f.

For S C A kaldes f(S) = {f(x) | x € S} billedet (image) af S.

f(A) kaldes billedmaengden (range) af f.



Lad f : A — B vare en funktion, hvor A og B er vilkarlige
maengder.

f siges at enentydig eller injektiv (one-to-one, 1 — 1) hvis

Vrq € AVxo € A((f(z1) = f(z2) — (1 = 22)).

Dette er a&kvivalent med

Ve € AVxo € A((z1 # x2) — (f(z1) # f(x2)).

f siges at veere pa eller surjektiv (onto) hvis

Vb € Bda € A(f(a) = b).

Hvis f er injektiv og surjektiv sa siger vi at f er bijektiv.



Sammensat funktion:

Hvis f: A— B ogg:B—C
sa er go f: A~ C funktionen, der opfylder (go f)(a) = g(f(a)).

Hvis f : A— B er bijektiv sa findes der for ethvert element b € B
et entydigt element a € A som opfylder f(a) = b. Dette entydige
element skrives a = f~1(b).

Sa er f~1: B+— A ogsad en funktion. Den kaldes f's inverse
funktion.

f~lof:A— Aog fof1:B— B er funktioner der opfylder
(f~1o f)(a) =a, foralleac A og (fof~1)(b) =0 for alle b € B.



Grafen af en funktion f: A+— B er mangden

{(a, f(a)) | a € A},

som er en delmangde af A x B.

En delmaengde F' af A x B er grafen for en funktion hvis den
opfylder:

for ethvert a € A findes der et entydig b € B sa (a,b) € F'.

For x € R er

(x| det mindste hele tal, stgrre end eller lig med = (x rundet op).
|z | det stgrste hele tal, mindre end eller lig med x (x rundet ned).



