Tredobbelte integraler

T: et omrade i rummet.

///Tf(:c,y,z)dv

defineres ved hjalp af Riemannsummer.

At T er z-simpel betyder at 7' kan udtrykkes som

T = {(377:%'2) | (CU,y) S Rﬂ?ya Z]_(CIZ,’y) S < S zQ(xay)}a
hvor Rgzy er projektionen af 1T' pa zy-planen.

Integralet kan sa udregnes som itereret integral:

///T f(z,y,2)dV = //ny Liiizg;)f(x,y,z) dx dA.

x-simpel og y-simpel: tilsvarende.



Integration i cylinder-koordinater

Hvis T' i cylinder-koordinater kan beskrives som

{(r,6,2) |a <0< B, r1(8) <7 <ra(h), z1(r,0) < z < 22(r,0)},

sa kan integralet udregnes som

///Tf(a:,y,z)dVZ

B rra(0) rzo(r,) -
/a /rl(m /z«l(r,e) f(rcost,rsing,z) . rdzdrdb.



Integration i sfeeriske koordinater

Hvis T | sfaeriske koordinater kan beskrives som

{(p,9,0) | a <0< B, v< <9, p1(¢,0) < p < p2(9,0)},

sa kan integralet udregnes som

] ] @ y=av =

Sing Ccosh, psingsing, pcose)-p=sin¢dpde db.
/Q/V/pl(qw) f(psiné psin ¢ p COS ¢)-p”sin ¢ dp d¢



