
Tredobbelte integraler
T : et omr�ade i rummet.Z Z Z

T
f(x; y; z) dV

de�neres ved hj�lp af Riemannsummer.
At T er z-simpel betyder at T kan udtrykkes som

T = f(x; y; z) j (x; y) 2 Rxy; z1(x; y) � z � z2(x; y)g;
hvor Rxy er projektionen af T p�a xy-planen.
Integralet kan s�a udregnes som itereret integral:Z Z Z

T
f(x; y; z) dV = Z Z

Rxy

Z z2(x;y)

z1(x;y)
f(x; y; z) dx dA:

x-simpel og y-simpel: tilsvarende.



Integration i cylinder-koordinater
Hvis T i cylinder-koordinater kan beskrives som
f(r; �; z) j � � � � �; r1(�) � r � r2(�); z1(r; �) � z � z2(r; �)g;
s�a kan integralet udregnes somZ Z Z

T
f(x; y; z) dV =

Z �

�

Z r2(�)

r1(�)

Z z2(r;�)

z1(r;�)
f(r cos �; r sin �; z) � r dz dr d�:



Integration i sf�riske koordinater
Hvis T i sf�riske koordinater kan beskrives som
f(�; �; �) j � � � � �; 
 � � � �; �1(�; �) � � � �2(�; �)g;
s�a kan integralet udregnes somZ Z Z

T
f(x; y; z) dV =
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Z �2(�;�)

�1(�;�)
f(� sin� cos �; � sin� sin �; � cos�)��2 sin� d� d� d�:


