Graenseveerdi og kontinuitet

Vi siger at f(xz,y) har graenseveerdi L nar (z,y) — (a,b)
hvis der for ethvert € > 0 findes et § > 0 s3

0<(x—a)2+ (y-02<d=|flz,y) - L <e
Vi skriver da

L = lim JY).
oy ey Y

Hvis Iim(w,y)_)(a,b)f(a:,y) = f(a,b) sa siger vi at f er
kontinuert i punktet (a,b).

En funktion som er sum eller produkt af kontinuerte
funktioner er kontinuert.

Sammensaetning af kontinuerte funktioner er kontinuert.



Differentiale og lineaer approximation
Lineaer approximation for funktion f(xz,y) af to variable:
flz+ Az, y+ Ay) = f(z,y) + fu(z,y) - Az + fy(z,y) - Ay.
Lad Af = f(z + Az,y + Ay) — f(z,v).
Differentialet df af f(x,y) defines som

df = fz(x,y) - dr+ fy(xay) - dy.

eller
df = fz(x,y) - Az + fy(xay) - Ay.

Lineaer approximation kan sa skrives Af ~ df.



Gradientvektoren af f(x,y) defines som

Vi(z,y) = (fz(z,v), fy(z,y)).

Differentialet

Vi siger at en funktion f af to variable er differentiabel
i (a,b) hvis der findes en vektor (c1,co) sa

i fla+h1,b+ hp) — f(a,b) — (c1,c2) - (h1,h2)

= 0.
(h1,h2)—(0,0) Vh3 + h3




f(x,vy) siges at veere kontinuert differentiabel hvis f;(x,y)
og fy(z,y) eksisterer og er kontinuerte.

Saetning. Lad f(x,y) veere kontinuert differentiabel
pa cirkelskiven {(z,y) | /(z —a)2 + (y —b)2 < r}. Huis
\/(Aa:)2 4+ (Ay)2 < r si er

fla+ Az, b+ Ay) =
f(a,b)+V f(a,b)-(Az, Ay)+e1(Azx, Ay)Az+ex(Az, Ay) Ay,
hvor

lim e.(Az, Ay) = 0.
(D205 (0.0) i )

Hvis f er kontinuert differentiabel sa er f differentiabel.



