
Gr�nsev�rdi og kontinuitet
Vi siger at f(x; y) har gr�nsev�rdi L n�ar (x; y) ! (a; b)
hvis der for ethvert � > 0 �ndes et � > 0 s�a

0 <
q
(x� a)2+ (y � b)2 < � ) jf(x; y)� Lj < �:

Vi skriver da
L = lim

(x;y)!(a;b)
f(x; y):

Hvis lim(x;y)!(a;b) f(x; y) = f(a; b) s�a siger vi at f er
kontinuert i punktet (a; b).
En funktion som er sum eller produkt af kontinuerte
funktioner er kontinuert.
Sammens�tning af kontinuerte funktioner er kontinuert.



Di�erentiale og line�r approximation
Line�r approximation for funktion f(x; y) af to variable:
f(x+�x; y+�y) � f(x; y)+ fx(x; y) ��x+ fy(x; y) ��y:

Lad �f = f(x+�x; y+�y)� f(x; y).
Di�erentialet df af f(x; y) de�nes som

df = fx(x; y) � dx+ fy(x; y) � dy:

eller
df = fx(x; y) ��x+ fy(x; y) ��y:

Line�r approximation kan s�a skrives �f � df .



Gradientvektoren af f(x; y) de�nes som
rf(x; y) = hfx(x; y); fy(x; y)i:

Di�erentialet
df = rf � hdx; dyi:

Vi siger at en funktion f af to variable er di�erentiabel
i (a; b) hvis der �ndes en vektor hc1; c2i s�a

lim
(h1;h2)!(0;0)

f(a+ h1; b+ h2)� f(a; b)� hc1; c2i � hh1; h2iqh21+ h22
= 0:



f(x; y) siges at v�re kontinuert di�erentiabel hvis fx(x; y)
og fy(x; y) eksisterer og er kontinuerte.

S�tning. Lad f(x; y) v�re kontinuert di�erentiabel
p�a cirkelskiven f(x; y) j q(x� a)2+ (y � b)2 < rg. Hvisq(�x)2+ (�y)2 < r s�a er

f(a+�x; b+�y) =
f(a; b)+rf(a; b)�h�x;�yi+�1(�x;�y)�x+�2(�x;�y)�y;
hvor

lim
(�x;�y)!(0;0)

�i(�x;�y) = 0:

Hvis f er kontinuert di�erentiabel s�a er f di�erentiabel.


