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Splines

e Ide: Udfra samplede veerdier af en funktion f, dvs udfra
f(xo), f(x1), - flzny) fora=xg <21 <---<xzN =bat
approksimere f(x) pa |a,b].

e Spline s af orden m pa intervallet [a, b] :

1. Pa hvert af delintervallerne [zg, xry1], Kk =0,1,..., N — 1,

er s et polynomium af grad hgjest m;

2. s er m — 1 gange differentiabel (med kontinuerte afledede op

til orden m — 1).




Splines

Af definitionen fglger det, at

)
x € |xg, x1],

s1(x) x € |x1,x0],

SN-1 T E zN—1,2N],

hvor

e funktionen s; er polynomier af grad hgjest m




e og det i knudepunktet x; gaelder at

sk—1(xx) = sg(xx) = f(zk)
si (xn) = sy (an)
s (xn) = s ()




Naturlig, kubisk spline

En naturlig kubisk spline er en spline af grad tre med den yderlige
betingelse, at

s"(a) = s"(b) = 0. (2)

Hvordan findes en naturlig, kubisk spline, som interpolerer nogle

givne punkter:

so(x) = ag + bo(x — xg) + co(x — .:UO)2 + do(x — :1:0)3

si(@)=a1 +bi(x —x1) +ci(x—21)* +dy(x— 21)°

Ligningerne (1) og (2) giver ligningssystem for koefficienterne

ao,bo,...

Lineaer algebral!




