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Den inverse matrix

Definition

En (n x n)-matrix A kaldes invertibel hvis og kun hvis der
findes en (n x n)-matrix C séledes at

CA = AC = | «— enhedsmatrix.

og ellers singuleer.
| sa fald er C entydig bestemt; hvis C, D er inverse til A, sa:

C = Cl= C(AD) = (CA)D = ID = D.

Man skriver A~1 for den inverse matrix til A.
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Regler for inverse matricer

A, B kvadratiske invertible matricer af samme starrelse.
©Q A 'erinvertibel og (A~1)"" = A
@ ABerinvertibel og (AB)~' = B 1A,
© AT erinvertibel og (A7)~ = (A=1)T.
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Den inverse matrix

En formel for (2 x 2)-matricer

A= [i Z] er
invertibel hvis det A = ad — bc # 0 og
singuleer hvis detA = 0.

Hvis det A # 0, sa geelder:

1 d —-b
_1_
A= ad—be [—c a]'
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Den inverse matrix

Den tilsvarende lineaere afbildning

Betragt den tilsvarende lineaere (matrix-)afbildning
T:R" —= R" T(x) = Ax.
T har en invers afbildning S : R” — R" (den modsatte vej) med
(ST)(x) =xog (TS)(y) =y forallex,y € R"
hvis og kun hvis A er invertibel.
| s& fald: S(y) = A~'y,y € R".
Ensbetydende betingelser:
@ T er bijektiv, dvs. bade injektiv og surjektiv.
@ Ligningen Ax = b har entydig lgsning A~'b for alle b € R".
@ Alle As sgijler (alle As raekker) har Pivotposition.
@ A er reekkeaekvivalent til enhedsmatricen /.
Der findes altsa mange andre singuleere matricer end
0-matricen! — alle dem der ikke har Pivotposition i hver
sojle/reekke!
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Beregning af invers matrix

En opskrift - for matricer af moderat storrelse

@ Givet en n x n-matrix A. Opstil den udvidede n x 2n-matrix
[Alln]

med en enhedsmatrix I, pa hgjresiden.

© Raskkeoperationer: Overfgr denne udvidede matrix til
reduceret echelonform [H|C].

© Hvis H=I, — Pivoter i hver sgjle — sa er A invertibel og
C=A"

Q Hvis H#I,, sa er A ikke invertibel.
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