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Polære koordinater

(r , θ) – radius og argument(vinkel) –
bestemmer punkter i planen.
Omregning polær 7→ XY :
x = r cos θ, y = r sin θ.
Omregning XY 7→ polær:
r =

√
x2 + y2, (cos θ, sin θ) = ( x

r , y
r ), r 6= 0.

Vinkelbestemmelse: inverse trigonometriske funktioner.
Check kvadranten!
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Sfæriske koordinater

Sfæriske koordinater: (ρ, ϕ, θ): radius ρ, breddevinkel
0 ≤ ϕ ≤ π, længdevinkel 0 ≤ θ ≤ 2π.
Omregning sfærisk 7→ XYZ :
x = ρ sin ϕ cos θ, y = ρ sin ϕ sin θ, z = ρ cos ϕ.
Omregning XYZ 7→ sfærisk:
ρ =

√
x2 + y2 + z2, ϕ = cos−1( z

ρ ), (ρ 6= 0),

r =
√

x2 + y2, (cos θ, sin θ) = ( x
r , y

r ), r 6= 0.
Inverse trigonometriske funktioner.
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Længde- og breddekoordinater på en kugle
Storcirkelafstand

Breddekoordinat α= 900 − ϕ;−900 ≤ α ≤ 900;
nordpol: 900, sydpol: −900, ækvator: 00.

Længdekoordinat β=

{
θ θ ≤ 1800 (øst)
3600 − θ θ ≥ 1800 (vest)

Storcirkelafstand d mellem punkter P1 : (α1, β1), P2 : (α2, β2)
på kugle med radius R:

d = R · cos−1(cos α1 cos α2 cos ∆β + sin α1 sin α2)
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