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Begreensede, teette og lukkede delmaengder S C R

S C R kaldes

begraenset hvis der findes et tal M > 0 séledes at |x| < M for
allex € S.

“falgeteet” hvis ethvert tal x € R er greenseveerdi for en falge
Xn € S:liMmp_00 Xp = X.

lukket hvis der geelder for enhver konvergent falge
Xn E S: Ilmnﬂoo Xn =X E S

Theorem

@ Enhver konvergent folge er begraenset.
@ Tt & folgeteet.
@ Etlukket interval |a, b] er lukket.
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Monoton konvergens

Definition

Falgen {a,} kaldes monotont
voksende hvis a,,1 > apforalle ne N
aftagende hvis a,.1 < a,forallene N

Theorem

For en monoton falge {a,} gaelder:
@ Folgen konvergerer < Folgen er begraenset.
® Hvis {an} er begreenset og

voksende: lim, .. ap = sup{an|n € N};
aftagende: lim, .. ap = inf{a,|n € N},
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Intervalrusesaetningen

Intervalruse: En felge af intervaller I, = [ap, by] séledes at
@ /4 C Ipforalle n e N;
® limp—[bn — an] = 0.

Theorem

“Hvordan fanger man et tal i en intervalruse?”:
Der eksisterer netop et reelt tal x € (\pen In SOM ligger i alle
intervaller i en intervalruse.
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Folgekompakte maengder. Bolzano-Weierstrass

En delmaengde S C R kaldes falgekompakt hvis enhver folge

{an}, an € S har en konvergent delfglge med graenseveerdi
a=Ilimg_ancS.

Theorem

@ Enhver folge af reelle tal har en monoton delfolge.

@ Enhver begraenset folge har en konvergent delfolge.

Theorem

Bolzano-Weierstrass: Lad a < b.

Intervallet [a, b] er falgekompakt:

Enhver folge {x,} med x, € |a, b] har en konvergent delfalge
{Xn.} 0glimk_c Xn, € [a b].

Mere generelt: Enhver begreenset og lukket delmaengde S C R
er folgekompakt.
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