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Folger i R"”

Afstand i R": dist(u,v) =|| u — v || — en metrik!

Definition

En folge {ux} af punkter i R” konvergerer mod u € R”
(limg_o Ug = u) hvis limy_, dist(u,, u) = 0:
Til hvert e > 0 findes K saledes at k > K = dist(uk, u) < e.

Greensevaerdien er entydig!
pi: R" — R, pij(uy, ..., un) = uj: projektion pa i-te koordinat.

En falge i R" konvergerer hvis og kun hvis den konvergerer
komponentvis:
liMg oo Uk = U < limg oo pi(Ug) = pi(u),1 <i < n.

lim er en lineaer afbildning fra vektorrummet af konvergente
folger ind i vektorrumet af reelle tal.
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Indre punkter. Abne og lukkede maengder

Definition
uceR”r>0;ACR"
@ B, (u) ={v e R" dist(u,v) < r};
(aben kugle med radius r om u).
@ u €int(A) < 3r > 0: B(u) C A (et indre punkt)
@ Adben & A=int(A).

En aben kugle er aben.

Definition

B C R" lukket <
For enhver konvergent falge {ux}, ux € B, geelder:
limg—.0 Ux € B.

Lukkede kugler, lukkede (hyper)rektangler er lukkede.
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Abne og lukkede maengder
Egenskaber

Komplementaermaengder:
@ ACR" dben < R™\ A lukket.
© B C R" lukket < R"\ B aben.

Theorem

@ Foreningsmaengder af abne maengder er abne.
@ Snitmaengder af lukkede meengder er lukkede.
@ Snitmaengder af endelig mange abne maengder er abne.

@ Foreningsmaengder af endelig mange lukkede maengder er
lukkede.
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Ydre punkter. Randmaengden

ACR".
@ u cext(A) & u cint(R"\ A) (et ydre punkt)
@ ext(A) =int(R"\ A) CR"\ A
@ Asrand: bd(A) = R"\ (int(A) Uext(A)) =
{ueR"Vr>0:B(uyNA#®# B (u)n(R"\ A)

v

Q@ ACR" dben< AN bd(A) = Q.
@ B C R" Jukket < bd(B) C B.
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