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Kontinuerte funktioner af flere variable

Definition
En funktion F: A— R™ A C R” er kontinuert i u € A hvis (et af
de to aekvivalente) krav er opfyldt:

@ For enhver folge uy af elementer i A med limg_,, Ux = U
geelder: limg_,o F(ux) = F(u).
@ Til ethvert ¢ > 0 findes § > 0 sédledes at:
dist(v,u) < ,ve A= dist (F(v), F(u)) < e.
F er kontinuert hvis F er kontinuert i alle u € A.

@ Summer, produkter, kvotienter (hvis defineret) af
kontinuerte funktioner er kontinuerte.

@ Rationale funktioner af flere variable er kontinuerte.

@ En funktion F = (F4,..., Fm) er kontinuert hvis og kun hvis
hver koordinatfunktion F; er det.
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Kontinuerte funktioner
Flere egenskaber

Sammensaetningen H o G af kontinuerte funktioner H, G er
kontinuert — hvis den er defineret pa Gs definitionsomrade.

Givet en funktion f : O — R™, O C R" aben. Sa gzelder:
f kontinuert < For enhver aben delmaengde V. C R™ er
urbilledet f~1(V)= {u € O|f(u) € V} ligeledes aben.

Konsekvenser for en kontinuert funktion f : R” — R, ¢ € R:

@ {u € R"|f(u)<c}, {u € R"|f(u)>c} er &bne maengder.
@ {ucR"[f(u)<c},{ueR"f(u)>c}, {u e R"|f(u)=c}er
lukkede meengder.
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Forteetningspunkter. Greenseveerdier

@ x* € R" kaldes forteetningspunkt for en meengde A C R”
hvis der findes en folge x, € A\{x*} séledes at
X* = limp_ e Xp.

@ zc Akaldes et isoleret punkt i A hvis der findes r > 0
sdledes at B;(z) N A = {z}.

Et forteetningspunkt for A ligger i A = AU bd(A) og er ikke
isoleret.

Givet en delmaengde A C R” med forteetningspunkt x*, en
funktion f : A — R og et tal /. S& geelder: limy_,x- f(x) = / hvis
limp—.0 f(Xn) = [ for enhver folge x, i A\ {x*} med

x* = limp_ 0 Xp. aekvivalent: Til givet e > 0 findes 6 > 0

sal. at: 0 <dist(x,x*) < d,x € A= |f(x) — /| <e.
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