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Sammenhængende mængder

Definition
En delmængde A ⊆ Rn separeres ved åbne mængder
U, V ⊆ Rn ⇔

A∩U 6= ∅ 6= A∩ V
(A∩U) ∩ (A∩ V ) = ∅
(A∩U) ∪ (A∩ V ) = A.

A ⊆ Rn kaldes sammenhængende hvis man ikke kan
separere A ved åbne mængder.

Theorem
A har mellemværdiegenskab⇔ A sammenhængende.

Corollary
A kurvesammenhængende⇒ A sammenhængende;
ikke omvendt!
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Metriske rum

Definition
En afbildning d : X × X → R, X en mængde, kaldes en metrik
hvis

d(x , x) = 0, x ∈ X ; d(x , y) > 0, x , y ∈ X , x 6= y
d(x , y) = d(y , x), x , y ∈ X
d(x , z) ≤ d(x , y) + d(y , z), x , y , z ∈ X .

(X , d) kaldes et metrisk rum.

Eksempel: Funktionsrum med supremumsmetrik:
X = C([a, b], R) = {f : [a, b]→ R|f kontinuert},
d(f , g) = maxx∈[a,b]{|f (x)− g(x)|}.
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