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Umiddelbare konsekvenser

Theorem (Cauchys integralsætning)

Givet en holomorf funktion f : G→ C på et stjerneformet
definitionsområde G.
Så er integralet langs med enhver lukket
polygonkurvepolygonkurve γ i G∮

γ f (z)dz = 0.

Under disse forudsætninger har den holomorfe funktion f en
(holomorf) stamfunktion F : G→ C.
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Cauchys integralformel

Theorem (Cauchys integralformel)

Givet en holomorf funktion f : G→ C på en åben delmængde
G ⊆ C, et punkt a ∈ G, et positivt tal r således at B̄(a, r ) ⊂ G.
For ethvert z0 ∈ B(a, r ) gælder:

f (z0) =
1

2πi

∮
∂B(a,r )

f (z
z − z0

dz.

Funktionsværdier i det indre af B(a, r ) bestemmes af værdier
på randcirklen ∂B(a, r )!! Specielt:

f (a) =
1

2π

∫ 2π

0
f (a + reit )dt .
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Holomorfe funktioner er analytiske!
og konsekvenser

Theorem
Givet en funktion f : G→ C på en åben delmængde G ⊂ C
som er holomorf i a ∈ G.
Vælg ρ > 0 maximal med B(a, ρ) ⊆ G.
Funktionen f er uendelig mange gange kompleks differentiabel
i alle punkter z ∈ B(a, ρ). Der gælder:

f (z) =
∞

∑
n=0

f n(a)
n!

(z − a)n.

• F : G→ C holomorf⇒ F ′ holomorf.
Moreras sætning Givet en kontinuert funktion f : G→ C på en

åben mængde G således at
∮

∂∆ f (z)dz = 0 for
enhver trekant ∆ ⊂ G.
Så er f holomorf.
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