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Umiddelbare konsekvenser

Theorem (Cauchys integralsaetning)

Givet en holomorf funktion f : G — C pa et stierneformet
definitionsomrade G.
Sa er integralet langs med enhver lukket

polygonkurvepelygenkurve v i G
¢, f(z)dz =0.

Under disse forudseetninger har den holomorfe funktion f en
(holomorf) stamfunktion F : G — C.
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Cauchys integralformel

Theorem (Cauchys integralformel)

Givet en holomorf funktion f : G — C pa en aben delmaengde
G C C, et punkt a € G, et positivt tal r saledes at B(a,r) C G.
For ethvert zy € B(a, r) geelder:

1 f(z

f(20) = o fi’iB(a,r) i dz.

Funktionsveerdier i det indre af B(a, r) bestemmes af veerdier
pa randcirklen dB(a, r)!l Specielt:

27 .
f(a) = 2171/0 f(a+ re")dt.
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Holomorfe funktioner er analytiske!
og konsekvenser

Theorem

Givet en funktion f : G — C pa en aben delmzengde G C C
som er holomorfia € G.

Veaelg p > 0 maximal med B(a, p) C G.

Funktionen f er uendelig mange gange kompleks differentiabel
i alle punkter z € B(a, p). Der geelder:

f(2)= Y

n=0

f"fg? (z—a)"

e F: G — C holomorf = F’ holomorf.
Moreras seetning Givet en kontinuert funktion f : G — C pa en
aben meengde G saledes at ¢, f(z)dz = 0 for
enhver trekant A C G.
Sé er f holomorf.
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