6.4.

Saetning

Bevis (kombinatorisk)

Antal k-kombination af en mangde med n + 1 elementer=
antal k-kombinationer, der indeholder et element =z +
antal k-kombinationer, der ikke indeholder z.
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Pascals trekant:

—

I siderne star 1. Andre tal er sum af de to tal over tallet.
Trekanten er symmetrisk om en lodret akse gennem midten da

(nﬁk) - (Z) '



Pascals trekant:




Binomial saetningen.
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Korollar.
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2" er antal delmangder af en mangde med n elementer.
(ZL) er antal delmaengder med i elementer.



Korollar.



Antal delmangder med lige antal elementer = 271,
— Antal delmaengder med ulige antal elementer = 27— 1,
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Tarnet i1 Hanoi

n skiver, alle med forskellig stgrrelse kan ligge (ovenpa hinanden)
pa tre pladser. Men en stor ma ikke ligge ovenpa en mindre skive.

Man kan flytte én skive ad gangen.,

Fra starten ligger alle skiver pa plads 1.

De skal flyttes til plads 2.

Lad H, veere det mindste antal traek, der kan flytte skiverne fra
plads 1 til plads 2.







(eavg={1 23]
procedure Hanoi(k, f,t,v)

{Flyt de gverste k skiver fra plads f til plads ¢ via plads v}
if k=1 then Flyt en skive fra plads f til plads t
else

Hanoi(k — 1, f,v,t)

Flyt en skive fra plads f til plads ¢

Hanoi(k — 1,v,t, f)
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8.2

Lineaer homogen rekursionsligning (rekurrensligning, differenslign-
ing) af grad (orden) 1 med konstante koefficienter:

—

ap,a1,an, ... er her den ubekendte fglge og c er et reelt tal, ¢ = O.

To= 2l gl b

Lineaer homogen rekursionsligning af grad 2 med konstante ko-
efficienter:

anp = c1ap—1 + c2ap_2,

hvor co #= 0. — -















Saetning 1 Betragt rekursionsligningen ay = c1a,—1 + c2ay_o.-
Ligningen r2 = cir + ¢o (eller 72 — ¢yr — ¢ = 0) kaldes den
karakteriske ligning for rekursionsligningen.

Hvis den karakteristiske ligning har to forskellige rgdder r1 og ro,
sa er Ilgsningen til rekursionsligningen:

N\
ap = air] + asrs,

hvor a1 09 ao er vilkarlige konstanter.
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8.1 4+ 8.2: Fibonacci-tal
Antal kanin-par efter n maneder: f,.

Forudsaetninger:
kaniner dgr aldrig,
to maneder efter et kanin-pars fgdsel far de ét par kanin-unger
0og derefter far de ét par unger hver maned.

Altsa: fn = fn_l + fr—o-

Desuden er f1 =1 og fr = 1. f‘L _ {'l

Karakteristisk ligning: r2 —r — 1 = 0.

EXO) Z
(e D= (-1)-4-(-)=$










