Optimeringsproblemer for funktioner af to variable

Vi betragter en funktion z = f(x,y) med definitionsmangde

R givet ved punkterne pa og indenfor en simpel lukket kurve

C.

c

Saetning 1. Hvis f er kontinuert pa R, sa har f/ bade et glo-

balt minimum og et globalt maksimum pa R.

Seetning 2. Givet z = f(x,y) defineret pd R, med R som
ovenfor. Hvis f har et lokalt ekstrema (dvs. min ell. max)

i punktet (a,b) € R, sa er vi et et af folgende tilfelde:

(1) Punktet (a,b) ligger indenfor C og vi har
fx(a,b) =0= f,(a,b).

(2) Punktet (a,b) ligger indenfor C, men mindst en af de
partielle afledede eksisterer ikke i (a,b).
(3) Punktet (a,b) ligger pa C.



Procedure for at finde det globale min/max for den kontinu-
erte funktion f(x,y) pa R:
(1) Find samtlige kritiske punkter for f indenfor randkur-
ven C, dvs. de punkter (a,b) hvor

fela,b) = 0= fy(a,b),

eller hvor mindst en af de partielle afledede ikke eksi-
sterer.
(2) Find ekstrema for f pa randkurven C.

(3) Sammenlign funktionsvardierne fra (1) og (2).

Bemaerk: Hvis randkurven C er parametriseret ved
x=u(t), y=nv(t), tel,

sa svarer punkt (2) til at finde min/max for funktionen af én

variabel:

pa intervallet /.



