Lineaer uafhaengighed:

Vektorerne{vy,vy,...,vp} I R", siges at veeréine-
aert uafheengigavis vektorligningen

C1V1+ CoVa+ -+ -+ CpVp = 0,
kun har den trivielle lgsningg =c; =--- =¢, =0.

Findes der derimod en lgsning til

C1V1+ CoVo+ -+ -+ CpVp =0,
med mindst et; # 0, da siges vektorerne at veere
lineaert afhaengige.

Vi har fglgende:

Seetning.LadM = {vq,Vy,...,Vp}, p> 2, veere vek-
torer iR".

e \Vektorerne M erlineaert afhaengigdavis og kun
hvis, en af vektorerne M kan skrives som en
linear kombination af de gvrige.

e Hvis v, # 0, og vektorerne M erlineeert afhaen-
gige, sa findes der ef > 1 saledes at

Vj € spaf Vi, Va,...,Vj_1}.
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Seetning: LadA= [a; a;- - - a,] veere emmx n-matrix.
Sa har den homogene ligningx = 0 kun dentri-

vielle Igsningnetop rar vektorerneay, ay, ..., a, er
lineaert uafhaengige

Test: Er vektorernevy,va,...,vp 1 R" lineaert uaf-

haengige?

(1) OpstilA = [v1V2 - - - Vp| (NN X p-matrix) og re-
ducerA til trappeform.

(2) HvisA har mindst en sgjle, der ikke er pivot sgijle,
sa ervy, Vs, ..., Vp lineaertafhaengige

(3) Hvis alle A’'s sgjler er pivot sgjler, da er vekto-
rerne lineaertiafhaengige

Seetning:Lad vy, Vo, ...,vp € R", hvorp > n. Da er
vektorernevy, va, ..., Vp lineaert afhaengige

Bevis: A= |[v1V2--- Vp| €r enn x p matrix, dvs.A
harfleresgiler (p sgjler) end reekkemn(raekker). Der
kan hgjst veera pivot’er | A (maks en pr. raekke),
menn < p, sa mindstén sgjle er ikke pivot sgjleA,
0g saetningen falger |f. testen ovenfor.



