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Giv et induktionsbevis for formlen

rn � sn = (r � s)
n�1X

j=0

rjsn�j�1

Lad P (n) være følgende udsagn:

rn � sn = (r � s)
n�1X

j=0

rjsn�j�1

Vi skal gøre to ting for at bevise, at P (n) er sand for alle n 2 N. Først skal vi i skal vise, at P (1)
er sand og derefter vise, at hvis P (k) er sand, så er P (k+ 1) sand for alle 1  k < n for n 2 N. Vi
starter med at vise, at P (1) er sand:

r1 � s1 = r � s = (r � s)r0s1�0�1

= (r � s)r0s0

= r � s

Vi ser, at P (1) er sand. Vi antager nu, at P (k) er sand for k � 1:

rk � sk = (r � s)
k�1X

j=0

rjsk�j�1

Vi skal nu vise, at P (k+1) er sand, altså undersøge om rk+1� sk+1 = (r� s)
(k+1)�1P

j=0
rjs(k+1)�j�1

er sand.

Vi vil undersøge, om højresiden er lig venstresiden:

(r � s)

(k+1)�1X

j=0

rjs(k+1)�j�1

= (r � s)
kX

j=0

rjsk�j

= (r � s)
k�1X

j=0

rjsk�j + (r � s)rksk�k

= (r � s)
k�1X

j=0

rjsk�j + (r � s)rk

Vi anvender nu udtrykket for P (k). For at kunne gøre dette tager vi s uden for parentesen:

rk+1 � sk+1 = s

0

@(r � s)
k�1X

j=0

rjsk�j�1

1

A+ (r � s)rk

Udtrykket i parentesen er kan nu erstattes med
�
rk � sk

�
, da vi antog, at:

rk � sk = (r � s)
k�1P
j=0

rjsk�j�1:

s
�
rk � sk

�
+ (r � s)rk = srk � sk+1 + rk+1 � srk = rk+1 � sk+1

Vi har nu bevist, at P (k + 1) er sand, og dermed er P (n) sand for alle n 2 N.
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