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Sætning 1.15 bevist ved induktion. Giv et induktionsbevis for formlen:

rn − sn = (r − s)

n−1∑
j=0

rjsn−j−1

Proof. Formlen kaldes for P (n). Først vises, at P (1) er sand:

(r − s)

1−1∑
j=0

rjs1−j−1 = (r − s)(r0s0)

= (r − s) · 1
= r − s

Dermed er det sandt for n = 1. Herefter antages det, at P (k) er sand

rk − sk = (r − s)

k−1∑
j=0

rjsk−j−1

Herefter vises det for P (k + 1):

(r − s)

(k+1)−1∑
j=0

rjs(k+1)−j−1 = (r − s)

k∑
j=0

rjsk−j

= (r − s)

k−1∑
j=0

rjsk−j + (r − s)(rks(k−k))

= (r − s)

k−1∑
j=0

rjsk−j + (r − s)rk

1
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s trækkes ud af summen:

= s((r − s)

k−1∑
j=0

rjsk−j−1) + (r − s)rk

= s(rk − sk) + (r − s)rk (1)

= srk − sk+1 + rk+1 − srk

= rk+1 − sk+1

Bruger i ligning (1) at P (k) er sand. Det er hermed vist at P (k + 1) er sand
for k ≥ 1 og P (n) er dermed sand for n ∈ N.


