Opgave 230 Gruppe G3-106

Opgave 230

(A) Hvis funktionen f : A — R har en graenseveerdi for x — b, er den begreenset i
nzerheden af b.

Bewvis. Vi ved at f er defineret i nserheden af b, da f har greenseveerdi for x — b. Dvs. at:

B,(b)={zcR"0<|lz—b||<r}C A (1)

Saet € = 1. Da f har en graenseveerdi ved vi

3>0: 0<|lz—b|]|<d = |f(z)—¢ <1 (2)

Seet nu r = 0, s& r afparerer det givne ¢ = 1. Da ma geelde at Vo € B,(b) : |f(z) — ¢| <

1 = |f(x)] <1+ |c|. Dermed er f(B,(b)) begreenset. Med andre ord, er f begreenset i
naerheden af b.

(B) Hvis funktionen f: A — R har en greenseveerdi ¢ > 0 for z — b, eksisterer der et reelt
tal k > 0 saledes, at f(x) > k i neerheden af b.

Bevis. Lad k € (0,c¢) og seet € = ¢ — k. Da f har greensevaerdien ¢ for z — b gaelder:
30>0: 0<||lz—=0b]|<d = |f(z)—c|<e

heraf geelder Va € Bs(b):
kE—c< f(z)—c<c—k

Hvilket medfgrer, at f(x) > k. Og dermed selviglgelig ogséa at f(z) > k



