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Beskrivelse

Lad r, s ∈ R. Vis at:

s ≤ r + |s− r| (1)

Vis ogs̊a at:

s ≥ r − |s− r| (2)

Illustrer begge uligheder med en figur af en tallinje.

Løsning

Uligheden (1) bevises ved et modstridsbevis. Vi antager derfor, at det modsatte
gælder:

s > r+|s− r| =⇒
s− r >|s− r| (3)

Da dette ikke kan lade sig gøre er vi n̊aet frem til en modstrid. E

Uligheden (2) bevises ligeledes ved et modstridsbevis:

s < r−|s− r| =⇒
s− r < −|s− r| (4)

Da dette heller ikke kan lade sig gøre er vi igen n̊aet frem til en modstrid. E

Vi er s̊aledes n̊aet frem til en modstrid ved begge ulighederne (3) og (4), og
sætningen er dermed bevist. Ulighederne (1) og (2) er omskrevet og vist grafisk
herunder. Det ses herved, at ulighederne (3) og (4) ikke kan lade sig gøre.
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Figure 1: Første ulighed, s− r mindre end absolutværdien.

Figure 2: Første ulighed, s− r lig med absolutværdien.

Figure 3: Anden ulighed, s− r større end den negative absolutværdi.
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Figure 4: Anden ulighed, s− r lig med den negative absolutværdi.
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