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Beregning af invers matrix

En opskrift - for matricer af moderat storrelse

@ Givet en n x n-matrix A. Opstil den udvidede n x 2n-matrix
[Alln]

med en enhedsmatrix I, pa hgjresiden.

© Raskkeoperationer: Overfgr denne udvidede matrix til
reduceret echelonform [H|C].

© Hvis H=I, — Pivoter i hver sgjle — sa er A invertibel og
C=A"

Q Hvis H#I,, sa er A ikke invertibel.
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Elementeere matricer

En reekkeoperation pa en m x n-matrix A kan blive realiseret
ved multiplikation EA med en elementeer matrix E.
En elementaer matrix er “naesten” en enhedsmatrix bortset fra

@ Raekkeombytning (i-te og j-te raekke): 0 pa diagonalen ved
0 1
i 09 jj» 1 ved ij 09 ji- [1 0]

@ Rackkemultiplikation (r x i-te raeekke): r i stedet for 1 ved ji:

o 5

@ Raskkeaddition (r x i-te raekke laegges til j-te raekke): ri

stedet for 0 ved j: [1 (1)]

En elementaer matrix er invertibel. Dens inverse matrix er den
elementaere matrix som svarer til den omvendte
reekkeoperation.
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Hvornar er en kvadratisk matrix A invertibel?

Flere aekvivalente kriterier

@ A er raekkeaekvivalent til enhedsmatricen /.

@ A har n Pivot positioner (og dermed en i hver raekke, en i
hver sgijle).

@ x — Ax injektiv (Ax =0 = x = 0).

@ As sgjler er lineegert uafhaengige.

@ X — Ax surjektiv (Ax = b har lgsning for alle b).

@ As sgjler udspeender R".

@ Akan skrives som produkt af elementsere matricer.
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