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Kæderegel
Differentiation af sammensatte funktioner
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z(t) = f (x(t), y(t))

z ′(t0) = fx (x(t0), y(t0))x ′(t0)
+ fy (x(t0), y(t0))y ′(t0)

z(u, v) = F (x(u, v), y(u, v))
zu(u0, v0) =
zx (x(u0, v0), y(u0, v0))xu(u0, v0) +
zy (x(u0, v0))yu(u0, v0)
zv (u0, v0) =
zx (x(u0, v0), y(u0, v0))xv (u0, v0) +
zy (x(u0, v0))yv (u0, v0)
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Implicit differentiation
Tangenter til implicit givne kurver og flader

Givet: Implicit given kurve C ved ligning F (x , y) = 0
samt punkt (x0, y0) på kurven

Ønskes: Hældning af tangenten gennem (x0, y0).

Løsning: y ′(x0) = −Fx (x0,y0)
Fy (x0,y0)

Givet: Implicit given flade S ved ligning F (x , y , z) = 0
samt punkt (x0, y0, z0) på kurven

Ønskes: Hældning af tangenter til x-kurve og y -kurve
gennem (x0, y0, z0).

Løsning: zx (x0, y0, z0) = −Fx (x0,y0,z0)
Fz (x0,y0,z0)

zy (x0, y0, z0) = −Fy (x0,y0,z0)
Fz (x0,y0,z0)
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