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Determinanter

a a
@ det { 1 12} = ay182 — a12a21
azi ax

ayn a2 a3
@ det do{ dop do3z| =
d31 ds2 4ass
a1 detAﬂ — a2 detA12 + ai3 detA13 =
ai1(axpass — axzasz) —aio(at1ass — axzast)
+ai3(az1as2 — axpast)

@ detA=Y7(—1)""7aydetA; + rekursiv definition
udvikling efter 1. reekke.

Aj undermatrix med /-te raekke og j-te sgjle slettet.
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Determinanter
Oplesning efter en raekke eller sgjle i matricen A

cj = (—1)" detAj : komplement' til a;
Oplgsning efter i-te reekke:
detA = aj1¢i1 + @jsCio + - - - + @inCin;
Oplesning efter j-te sgjle:
detA = a41jC1j + apjCoj + - - - + aniCp;.
Alle oplgsninger giver samme resultat.
Fortegnene (—1)/*/: skakbraetmeanster!
Oplesning anvendes igen pa de nye (n— 1) x (n— 1) matricer
— med nyt skakbraetmgnster!

Teng.: cofactor
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Raekkeoperationer og determinanter

Hvordan aendrer en raekkeoperation matricens determinant?

Raekkemultiplikation Raekke ganges med k ~- determinanten
ganges med K;

Reekkeombytning Determinanten skifter fortegn;
Reekkeaddition Determinanten usendret.

Overfares n x n-matricen A til echelonform U uden brug af
raekkemultiplikationer og med r reekkeombytninger, sa gaelder:
detA = (—1 )r o H,n:1 uiji

produkt af koefficienterne pa hoveddiagonalen i U.

A reguleer < det A # 0.
A singuleer < det A = 0.
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Determinanter

Vigtige egenskaber for determinanter af n x n-matricer

@ Hvis matricen A har to éns raekker: det A = 0.

@ detrA = r"det A.
@ det AT = det A.
@ det AB = (detA)(detB).

@ Hvis B fas fra A ved at gange én raekke (hhv. én sgjle) med
¢ € R (resten uaendret!), sa geelder:

det B = cdet A.

@ Givet tre matricer A, B, C som stemmer overens undtagen i
J-te raekke/sgjle, og séledes at ¢; = a; + b;. S& geelder:

det C = det A + det B.
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