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1(d) xx = ex log x;

limx→0+ x log x = limx→0+
log x
1
x

=

1 limx→0+
1
x

− 1
x2

= limx→0+ −x = 0 ⇒

limx→0+ x
x = elimx→0+ x log x = e0 = 1.

3(a) Om f er differentiabel i x =
0 undersøges ved en beregning
af differentialkvotienten: f ′(0) =

limx→0
f (x)− f (0)
x = limx→0

e
−1
x2

x =

limx→0
x−1

e
1
x2

= 2 limx→0
−x−2

−2x−3e
1
x2

=

limx→0
x

2e
1
x2

= 0.

4(b) Undersøger monotoni for funktionen

f : (0,∞) → R, x 7→
log x
xα : f ′(x) =

xα−1−αxα−1 log x
x2α

=
1−α log x

xα+1 . Da log x er

strikt monotont voksende, er f ′ strikt
monotont aftagende. f ′ antager vær-
dien 0 for α log x = 1, dvs. for xα =

e
1
α . Dermed er f strikt monotont vok-
sende indtil xα og strikt monotont af-
tagende efter xα. f antager et glo-
balt maksimum f (xα) = Cα = 1

eα

i xα. Specielt gælder: log x ≤ xα

eα og

Cα = 1
eα går mod 0 når x 7→ ∞, mens

Cα = 1
eα går mod ∞ når x 7→ 0.
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