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Generalisering af Cauchys integralformel

Theorem (Cauchys integralformel)

Givet en holomorf funktion f : G — C pa en aben delmaengde

G C C, et punkt a € G, et positivt tal r sdledes at B(a,r) C G.
For ethvert zy € B(a, r) geelder:

() gy — M f f(2)
() o717 heiar 2= 20)™ az.
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Liouvilles saetning. Algebraens fundamentalsaetning

Theorem (Liouvilles saetning)

En begraenset hel funktion (holomorf og defineret pa den
komplekse plan C) er konstant!

Theorem (Algebraens fundamentalsaetning)

Et polynomium p(z) € C[X] med graddegp > 1 har en
kompleks rod zy € C: p(z) = 0.
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Redder og deres orden

Givet en holomorf funktion f : G — C pa et omrade G med rod
f(a) =0, a € G. Sa geelder enten:
Q 1" (a) = 0 for alle n: S& gaelder f = 0.
@ aharordenn, dvs., {%)(a) = 0,k < n, f("(a) £ 0.
Sa findes der en faktorisering f(z) = (z — a)"g(z) med en
holomorf funktion g : G — C, g(a) = (&) g,

n!
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Radder og identitetssaetning

Definition
f : G — C holomorf. Redderne danner

Z(f) := {z € G| f(z) = 0}.

Theorem

Om Z(f) galder netop en af folgende 3 pastande:
Z(f) = @ —ingen rodder. fx. f(z) = exp(z);
Z(H=G-f=0;

()

Z(f) bestar af hgjst teellelig mange isolerede punkter.

Theorem (Identitetsseetning

Givet to holomorfe funktioner f, g : G — C. Hvis maengden

{z € G| f(z) = g(2)} har et fortaetningspunkt i G, s& geelder:
f=g.
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